Forme biliniare si forme patratice

. Fie K un corp cu charK # 2, V un K—spatiu vectorial si B(-,) : V X
V — K o forma bilineara. Ardtati cd B se poate descompune in suma
dintre o formd simetricd si una anti-simetrica.

. Fie B(:,") : VXV — K o forma biliniara simetricd. Aratati cd B este
nedegeneratd (adica B(x,y) = 0 pentru orice y € V implicd x = 0)
dacd si numai dacd x +— B(x,-): V — V* este un izomorfism.

. Fie B o forma biliniara nedegeneratd pe spatiul vectorial V. si W c V.
Notdm cu W+ = {x € V|B(x,y) = 0,Yy € W}. Aratati ca

(@) dimW + dim W+ = dim V;
(b) (WH)* =Ww.

. Fie V un spatiu vectorial si B o forma biliniard simetricd. Notdam cu
radp(V) = V*. Determinati radp(V) pentru V = R*si B(x, y) = x1y1 +
2X1y2 + 2X2y1 — X1Y3 — X3Y1.

Calculati dimradg(V) pentru o forma bilineara peste un spatiu V de
dimensiune n.

. Fie V = R*si forma biliniara B(x, Y) = X1Yy1 — 2x2y1 + 3x3Y1 + 2X3Y2 —
x3y3. Determinati dim V; si dim V5, unde V; = {x € V|B(x,y) = O} si
Vo ={y € V|B(x,y) = 0}.

. Fie K un corp de caracteristicd 2, V un K-spatiu vectorial si Q : V —
K of forma patraticd. Ardtati cd forma biliniard asociatd este anti-
simetricd. Ardtati cd forma patratica Q : F% — F2, Q(x,y) = xy nu
este diagonalizabila.



