
Vectori şi valori proprii

1. Calculaţi valorile proprii şi vectorii proprii corespunzători pentru ma-
tricea A, unde

a) A �
©­«

4 −1 −2
2 1 −2
1 −1 1

ª®¬ b) A �
©­«

4 1 1
2 4 1
0 1 4

ª®¬
c) A �

©­«
4 −4 2
2 −2 1
−4 4 −2

ª®¬ d) A �

©­­­«
1 0 1 0
1 1 0 1
1 0 1 0
0 1 1 1

ª®®®¬
2. Calculaţi valorile proprii şi vectorii proprii peste R şi peste C pentru

A, unde

a) A �
©­«

1 1 0
0 1 1
1 0 1

ª®¬ b) A �

©­­­«
1 0 2 0
0 1 0 2
4 0 3 0
0 −1 0 3

ª®®®¬
3. Fie polinomul P(X) � Xn + an−1Xn−1 + · · · + a0. Construiţi o matrice

A al cărei polinom caracteristic este P(λ).

4. Fie V un spaţiu vectorial, L1 , L2 subspaţii astfel încît V � L1 ⊕ L2 şi p
operatorul de proiecţie pe L1. Arătaţi că Rg(p) � Tr(p).

5. Să se determine toate endomorfismele f : V → V cu proprietatea că
f g � g f pentru orice alt operator liniar g : V → V .

6. Calculaţi valorile proprii şi vectorii proprii pentru operatorii

a) D : R[X] → R[X], P(X) 7→ P′(X);
b) S1 : R[X] → R[X], P(X) 7→ X · P(X);

c*) S2 : `2(C) → `2(C), {x0 , x1 , . . . } 7→ {0, x0 , x1 , . . . } ;
S3 : `2(C) → `2(C), {x0 , x1 , . . . } 7→ {x1 , x2 , . . . } .


